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1. Neka je A ∈ Mn(F) matrica koja zadovoljava (A+2I)2 = 0. Dokažite da je A regularna.

2. Neka je P ∈ Mn(F) matrica koja zadovoljava P 2 = P . Dokažite da je tada matrica
P−λI regularna za svaki λ ∈ F\{0, 1}. Uputa: inverz možete potražiti u obliku αP+βI
za neke koeficijente α, β ∈ F koji ovise o λ.

3. Dokažite da za sve matrice A,B ∈ M2(F) takve da je A regularna vrijedi formula

det(A+B) = (1 + Tr(A−1B)) detA+ detB.

4. Za n ∈ N izračunajte determinante reda n:

(a) Dn =
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2 2 2 . . . 2 2 2
1 2 2 . . . 2 2 2
0 1 2 . . . 2 2 2
...

...
... . . . ...

...
...

0 0 0 . . . 2 2 2
0 0 0 . . . 1 2 2
0 0 0 . . . 0 1 2
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, (b) Dn =
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2 2 2 . . . 2 2 2
3 2 2 . . . 2 2 2
0 4 2 . . . 2 2 2
...

...
... . . . ...

...
...

0 0 0 . . . 2 2 2
0 0 0 . . . n 2 2
0 0 0 . . . 0 n+ 1 2
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.

5. Izračunajte (ako postoji) inverz matrice

A =


1 1 1 1
1 −1 1 0
1 1 0 0
1 0 0 0

 ∈ M4(R).


